1932 MATEMATHUYECKHI CBOPHHUK T. 39, Ne 3

O ToyeyHOM MHOXKeCTBe, NPOXOAUMOM Jil0GOii anreGpauyeckoi
KpPHBOM

Il. Mopayxait-BoaToBckoi (Pocros-na-/lony)

§ 1. ToueyHrM MHOXECTBOM HA3HIBAETCS TAKOe, KOTOPOE HE COLEPXKHT KOH-
THHYYMHl CBOMMH YacCTAMHM. MOXHO NOCTPOMTb, KaK OblIO mMOKasaHo Zoretti?,
Denjoy %, Rosenthal 3, Takoe 3amKHyTOe TOUYEYHOE MHOKECTBO, YTO BCAKas
npsMas Ha IJIOCKOCTH 006f3aTeNbHO NMPOHJAET Yeped Kakyko-iu60 TOYKY 3TOro
MHOXECTBA. '

B nacrosmell crathbe g 3ajalOCh LEJbI0 [OCTPOEHHS TAKOr0 TOYEYHOro
MHOXECTBAa, 4TO J06asg anre6paumuyeckKkas KpuBas NPOXOAUT Yepe3 €ro
TOUKY. '

[Tpu aToM, TaKk KakK NpH BHIBOJE HAMH MCIIOJb30BAHHE TOJBKO CaMmbie O6iue
CBOMCTBA anreOpavyeCKHX KDHBBIX, HAIIH YTBEPXAEHHS 6y,uyT 0CTaBaTbCs B
cule W JUIS KJacca KPHUBHIX 3HAUUTENbHO GoJsiee O6IIEro.

OcCHOBO# HALIEr0 MOCTPOEHHS CJAYXKHT 3aMKHYTOE TOYEYHOE MHOXKECTBO C
HenpepH BHOM mpoekiueH, KOTopoe MH o3HauaeMm uepe3 2(1).

BripasuM OJHY KOOPAMHATY X B TPOHYHOMH, APYTryIO XKe Yy — B HBOHYHOK CH-
cTeMe CYHCJEHHS, NMPEANOJaras HX MEHbIUe eIHHHIBI, T. €. MOJNOXHM:

a‘-{- —[— S ... .=0,a,a404 ... 4a,..., 1)

+ + ... =0,bb405...b,..., 2

IIDHYUEM MEXAY bj H a; yCTaHABAMBAEM COOTBETCTBHE!
€CJIH

b,=0 10 a,=0
b,=1 a,=2,

‘TaK 4TO COBOKYMHOCTb Yy 06GpadyeT KOHTHHYYM, a COBOKYRHOCTb X HaeT TO-
YeyHoe MHOXEeCTBO.

Bce MHOxecTBO 3akmouaercss B kBajparte Q(1), orpaHHYEHHOM NPSIMBIMM .
x=0, y=0, x=1, y=1.

1 Comptes Rendus, t. 142 (1906), ,Lecons®, p. 23.
® Comptes Rendus 149 (1909).

8 Rosenthal, NeuereUntersuchungen iiber Funktionen seeller verinderlicher Grossen, Enc.
der Math. Wiss,, II. K,, 9, S. 934.
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OT 3TOro MHOXECTBA K MHOXECTBY, 3aNOJIHAKOIIEMY BCIO IJIOCKOCTb H,
KOHEYHO, TOXEe TOYEUYHOMY, MH nepexoiuM napamieabieM OX u OY nepe-
HOCOM 3TOro KBajgpaTa. Bcsi IVIOCKOCTH TOTJA 3aMOJHSIETCS! CEThIO KBaJIpaToB

S(1), conepxameii Toueunoe wmuoxectBo (1).

Mbl MOXeM 3aTeM TOBEPHYTH 3Ty CeTh BOKPYI BEPIIMHH OJHOrO M3 KBa-
JpaToOB HAa YroJ ¢, 4YTO HaM JAacT HOBOe MHOXeCTBO 2,(1) B HOBOH ceTke
Sa(1).

. } kﬂ'
Jasa panbHefimiero OyJeT MMeTh 3HaUYeHHE MOBOPOT HA ——, k=1,2, 3, 4, 5,

C IOMOIIBI0O KOTOPOro MBI MOJAYyYdeM IOJOXEHHBIMH Ha HJAHHYIO CETKY CIlIE NATH
CETOK.

Bce mecTs ceTox 06pasyioT cetky S(1), cOAepXal(yld TOYeduHOe MHOXe-
ctBo 2(1).

W3 muHoxectBa 2(1) nof06HHM npeob6pasoBaHHeM, H3MEHIS X H )
B OTHoOIIEHHH K:1, mosyuaem eme MHOXeCTBO 2(k), 3ax/ouaionieecs B KBaapare
Q(k), orpannuensom mpsaMbiMu x=0, y=0, x=4Fk, y==~.

Touno Taxum xe o6pa3om u3 (1), &(1) nonyqaeM u Q(k), u(k),
B3gB psaj pauuoOHaNbHHX YHCEM:

< < <A<k <<l

MBI mosyuyaeM, Geps AJs £ uuCia 3TOrO pPsifia, CYETHOE MHOXECTBO TOYEUHHX
-
MHOXECTB (k) ... @, 3aK/JIIOYEHHOE BHYTPH CeTKH S.
§ 2. 3ameTuM Tenepb, UTO 3HAUEHHIO:

y=0, b,b,b, .
OTBEYAIOT A Ba 3HAUYEHHs X.
Ecau 6pate y B dopme
y=0’ blb%bl s bn—-l lr (3)
TO
x=0, a,a,a; ... a,_, 2. 4)
Ho, ecau Ty xe BeauuuHy y B3sATh B JAPYyroi ¢opme:
y=0, b1b$b3 cese bn_lolll coey (5)
KOTOpast CBOAUTCH K (3) HA TOM OCHOBAHHH, 4TO
1 1 1
wtwt.. =7,
TO IOJYYHM ADPYroe 3HaYeHHE X:
x=0, a,a,0; ...0a, 022...=0,a,a.a,...a,,1, (6)
TaK Kak 0 0 .
gt =73
1

Np4 3TOM 3HaueHHe (4) oTauuaercs ot (6) Ha TR
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Eciu mMbl Teneps Gynem coemunsth npsambiMu (napanaeasunmu 0X): (x,y,),
(¥, ¥5), TO moayuum xpusyio XKopxana, KoTopyw osnauum uepes L[Q(1)]. '

Je#CTBHTRNBHO, 3/€Chb Y — HeNpepHBHAs (QYHKUUSA OT X, IPHUEM KaMJIOMY
BHAYEHHIO X OTBEYAET OJHO ONpeJeNeHHOE 3HAYEHHE Y.

B xaxnom kBappate Q(k) Bmecte ¢ MHOXecTBOM 2(k) 6yaeT M OTBevamowas
et kpusas L[Q(k)]. .

§ 3. B kBanpate Q(k) Gepem Ttakywo kpusyio L[2(k)].

Ha cropoune xe kBanpata || OY...AB (puc. 1) 6epem Touky M, a Ha OTpH-
uareabHoit ock OX Touky N, Toraa npsmas NM 06s3aTeabHo mepeceueT KPHBYIO

OB: L[Q(k)].

B camom nene, B3 k AB Geckoneuno G6au3kyo mnpsmyio A,B, || AB u B3sB
NPONOJXKEHNE OT TOYKH B puaronanu xBajapata Q(k): OABC, mun 6yaeM uMETb
3aMKHYTHH KOHTYp

OA,B,BO.

8. NM, coenunsis BHell-

HIOIO TOYKY C BHYTpDEHHEH,
, .no Teopeme 2Kopnana'!
o 0053aTeIBbHO NEePEeCeKaeTCs

14

S Mn
AN

S
W,;:/’ | koutypoM OA,B,BO Mexny
=7 | N u M, npuuem He 4acThIO
d ! OA, tak kak torna NM cos-
/ . nama 6u ¢ OX u ue BB,
0 X Koropyilo 6epem MeHbIIE
y L 4 4  BCAKOH JAHHOH BEJMYHMHBI
Puc. 1. Ho x sToMy caeayer

iIpu6aBUTh, 4TO 3Ta Mpsf-

Masi 06513aTEAbHO MPOXOJUT yepes KaKyo-au60 TOuKy MHOxecTBa (k).

[IpeanosoXuM, YTO CymecTByeT mocJe xH s s, npu caexopanuu ot N x M
TOYKA NepeceyeHHs, He COBHajalomas ¢ KOHIOM OTpe3Ka 3JIEMEHTa, ma-
panzeabioro OX, sxoasmero B kpusylo L[Q(R)]. Toraa mnoayuaercsa mnpsiMas,
uMeiomas Touky P BHe KOHTypa, o6pasyemoro: 1) uacteio L[Q(R)] Hap sTuM
oTpeskoM, 2) npsamoi | OX, uaymeil o aToMy oTpesky, H 3) npamoit AB | OY.

PaccyxnenueM, COBEpLIEHHO aHAJOTHYHHM IMPHBEJEHHOMY BHINE, yCTa-
HaB/JMBa€M MPOTHBHO C/e/AHHOMY cefyac HNPEANOJOXKEHHIO, 4YTO KpHUBast
L[Q(k)] eme pas nepecekaerca npamoii NM, T. e. uto Touka Q He mo-
chefHss

§ 4. Tenepp BMecTO mnpsamoii, coemuusiomeir M ¢ N, BO3bMEM KDHUBYIO
y=f(x), npeanoxaras:

1) HenpepniBHOCTB f(X) oT N mo M,
2) cymecTBoBaHHe f'(X), ¥ IPH STOM TOXE HENPEePLIBHOM,
3) y6uBauue f(x) B 3TOM HPOMEXYTKE,

t C. Jordan, Cours d’Analyse, T. I (1893), p. 90—99.
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4) paBeHCTBO yrioB, OG6Gpa3yeMbiX KacaTeJbHHIMH B KpPalHMX TOUYKax
T
’i§-

OrmeTum, yto npu npuHatuu 3a OX xopast NM yciaoBus Teopembr Posis
OKa3bIBAIOTCs BHIMOJNHEHHBIMH, H Mexay N u M Gyaem uMeTb KacaTeJbHYIO
napasiaenbuyio xopae NAM.

Tax kax y anre6pauueckoil KDUBOH YHCJIO ACHMITOT, TOYeK neperuba u 0co-
6eHHBIX TOYeK — KOHEYHO, MPOM3BOIHAS Y MO X, BOOOINE, CYLUIECTBYEeT ¥ HMEeT
KOHEYHOe YKC/IO maxima M minima, To AAs anre6paHueckoii KPUBOH BCerja
CymecTBYOT Takue AYyTH.

Ho yros mpu xopme © MOXET M HE NPEBOCXOAUTb ONPENeNeHHOH TPAHHUIH,
a HMEHHO, B CJyuae NpPsIMOH OH OKa3hlBaeTCsl BCErja HyJeM.

AYrH C XOpHOH, NpuUUeM KaxIbi# yroa mnpeanoJaraercs He O6oJsblie

Mul BO3bMeM ayry, nJsi KOTOPOH m=1ﬂ—2, €CJH TaKylo AYry MOXHO HaHTH,
a ecau HeT, TO AMs © BO3bMEM HaGosbliee 3HAueHHe o. [IpH 3TOM AyT C
YIJIOM © MOXeT GHTb GecKOHed- 14
HOE MHOXeCTBO. '

Bribupaem Ty, 118 KOTOpPOW
Xopja uMeeT HaubOJbLIyI0 Be-
anuuHy. BosbMmem Temepn asre- c N
6pauyecKkyio KpHBYIO C XOp- L/ \B;
JOft S, Takum 06pa3oM BHIGPAH- M
HOH#. '

Paccyxnennsmu § 3 nas s |
MOXHO NOAY4HTb TOT Xe pe- // :
3yJbTaT, YTO IJA NPAMOH: BO- 0 : y — X
nepBhLIx Tepeceuenue ¢ L[2(k)], '
BO-BTODBIX NIPOXOXJAEHHE yepes Puc. 2.

MHOXecTBO 2(Z).

B camom pnene, mas aToro ciaenyetr TOJNBKO y6eAuThCS B TOM, UTO mepece-
yenue ¢ § Mexay N u M He MoxeT 6uTh HH Ha BC, Hu Ha AB.

B nepsom cayyae (puc. 2) Mexny N u M 6yner cymecTBOBaTh KacaTeabHas
LT, napanaenpHass XOpje X, 3a KOTOPY( NPHHHMAaeM B CJIydyae ABYX TOYEK Iepe-
ceuenus ¢ BC xopny, Hanpas/ieHHyio 1m0 BC uIH MOX HEKOTOPHM MaJbIM yIJIOM
K Hell; B cryyae eIHHHYHOH TOYKH ImepeceyeHusl, XopLy— coeauusomyo M ¢ tou-
Kxoit nepeceuenus ¢ OY. Takas kacaTe/bHAs IPOTHBHO CAEJIAHHOMY OTHOCHTEJBHO §
ycaoBuio obpasyer tymoit yroa ¢ OX.

Bo BTOpOM Ciyuae y6exmaeMcs B TOM e, B3SB 33 XOPAY S XOPAY, HAYILLYIO
1m0 A;B;, WM COEIHHSIONUIYI0 TOUKY NepeceueHuss C Heil KpUBO# C TOUKOMH mepe-
ceuenus ¢ OX.

§ 5. 3ajanuM AAMHY XOpPAHW AJMS AYTH S:a W, NPEANOJAaras, YTO 3Ta XOpAa
™~
o6pasyer ¢ OX yroa He Gosbuie ——, GyfeM HCKaTh:

1) cropony kxBagpata Q(%k), orpaHHueHHOro nupsMeMu x=0, x=4k, y=0,
y=k,
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2) cTopony kBazpara ¢(/), OrpaHHYEHHOTO NPSIMHIMH X=—a, X=—/[—a,
y=0, y=1[ BuyTpu koTOporo Haxoxutcs N, Tak, 4yTOOH I XOPJAH OHLIH
BHLIIOJHEHH YCIOBHS § 3, 4 H, C/Ie0BaTeNbHO, Ayra S NPOXOAuaa 6bl YePe3 MHO-
xecTso 2(k), a uMeHHo, yTo6u N Haxoxunach BHe upsimoyroabHuka KI/BC Ha
ero cropone KI, a M na ero cropore BI (puc. 3).

Msbl cefiuac yBHAUM, YTO, 33]1aB 4, MOXHO HafTH COOTBeTCTByIIiee eMmy /,
amnol...k

Ycanosuem naxoxpaeHus M BHyTpu otpeska AB sisaserca MA< k—IA, ko-
TOpOE BHIMNOJHAETCS, €CIH

MA k—I,
a TaK Kak
. T a
MA< asin =79
TO OHO BHIMOJHSIETCS] NPH ]
a
k> +L (N
Ycnosuem Haxoxsaenus Touku N BHe KBajparta Q ssaserca NI >k-}1, a
y TaK Kak
n ’ ]/37
M];acos—ﬁ—_la—? ,
TO MOXHO B3SThb
6 F EHi<a 2, (8
| " TaK 4TO
v —T / _
i 2 i<t
[J] E 0 4 X
HJTH
Puc. 3. [ a(y3= 1_) ©
4
H
a
B> 5 + L (10)

Ecau 3aaBaTh He TOYHO 4, @ TOABKO NPOMEXYTOK, B KOTOPDOM & 3aKJIO-
gaeTcs: ‘

alala,
70 (9) u (10) BHIOJHAIOTCS NPH
1<9_(&4__12, ©)
E>o L 10)
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§ 6. Beegem Temepb HEKOTOPYIO MompaBsky B onpejenenue § 4. byaem 6pathb
32 » He HauboJbllee BO3MOXHOE BOOOLIE 3HAYEHHE ®, @ HAHOOJBIIEE BO3MOX-

HOEe 3HaueHue, 3aKJwudamueecd B psaay

ey >e >e3 > ...,

YTO
1

Tiztgei:'éi-ﬁ"

npuueM e; < —112

()

rae tge; npeacTaBasioT yObIBAaIOIMME palHOHAJbHBIE YHCJAA, HANPHMEp ' TaKHe,

Koneuno st Kaxxaoro Takoro 3HaueHus / OyAyT BHIIOJHEHH YCJIOBHS, Tpe-
6yembie § 5. BcnexcrBue nempepniBHOCTH f(X) u f'(X), ecnu cymecTByer ayra
C =0, TO HalJeTcs ee YacTb C yIJIOM ®, MEHbUIHM ®, H C 3HAUEHHEM, 3a-

KJoyamomumcss B psagy (e).

O6o3Hauass Ha4aJ0 ¥ KOHeW IYyTH uepesd (X, ¥,), (X4, ¥,), OyAEeM HMETE:

(ya—1) —.‘y; (xg—x) —
(g —X1) + (Ve —y1) ¥,
Vo(xg—X)—a—yy)
Ve =)V, + (X3 —Xy)
rae t=1tge, a e—ueH psaga (e). ‘
[MoxcraBnsas cioga W3 ypaBHEHHH, NOJaydYaeMbix Au(epeHUHpPOBaHHEM

T}

:’C’

f(xh ,V1) =0,
J (%, ) =0,
BHAYECHHUA
__ofi
Vo ()xt
1 »Qf—l ’
oy,
__9fs
0%
BT g
0y,

npusogum ypasuenusi (11,) u (11,) x Buzy:
B (%4, Y1, Xy ¥9) =0,
g (%1, 1, X, ¥) =0,

(11y)

a1,

(12,
(125)

(13,
(13,)

rae h,g — NOMHHOMEL OT X, Vi, X5, Ve C KO3GHMIHEHTaMH, NOJTYYEHHBIMH C 1O-

MOMIBIO PANMOHANBHLIX NEHCTBUIl Haj KO3(UIHEHTAMHU
f(x’ y) =0

u LEJBIMH 4YHCJIAMHU.

(12)



126 A. MOPIYXAH-BOJATOBCKOH

Jauna xopau

a= V(x,—x)*+ (Vg —n)? (14}

ompeneasercs peumeHueMm ypasuenudt (12;), (12,), (13,), (13,) oTHOCHTeaBHO
(%1, 1), (%5, 3,), BHGHpaAs H3 pelleHHHl Te, NPH KOTOPHX @, ONpeeaseMas Q)Op-
Myno# (14), uMeer HaubosblIce 3HAYCHHe.

Pesynbrat uckmouenus (X, ¥y, Xq, ¥5) Aa€T

2"+ a,a" 4 ... 4+ a,=0. (15)
Bepa n=1,2,3,4,5,... u

AD ] a;|<TAY, (16)
A(2=2k,

rae

k=—c...—3,—2,—1,0,1,2,3,
Mo nonyuaeM AXas ONpefeNE€HHOTO € CYEeTHOE MHOXECTBO

KOHTHHYYMOB anre6paHyecKHX KPHBHX
E,E,E, ...

Jas xaxnaoro B cHay HepaBeHCTB (16) 6yaeM HMeTh:

0, < a<ay, (17)

H TaKHX HEPaBeHCTB OyJZeM HMETb CYeTHOeEe MHOXEeCTBO.
Ecnu 60 B3sIM MPOMEXYTKH, OnpejessieMble PALHOHAJIbHBIMH YHCIAMH.

0> >a >a,>a, > >0,

A= 2k)

TO KaXJOMY NPOMEXYTKY OTBeuaa Oh HAM KOHTHHYYM E; HIH TOJBKO ero
vacth Ej;; MepBOe—B TOM C/Ayuae, eciH (2 ;) 3aKJI0uaercs B (@;_y, @;), BTOpOe,—
ecan, HA060POT, (4;-y, @) 3akmoyaercss B (%; ;).

Bo BCsIKOM ciyuae, BCeM HpOMexyTkaM (a@;_;, @;) OTBeyanu Gbl BCEBO3MOXK-
HHE KPHUBHIE C JaHHHIM €, H BCE 3TO MHOXECTBO pa3buBasoCch 65l HA CUe . HOe
MHOX€ECTBO [a, €] KOHTHHYYMOB E(a €) C NaHHBIMH € H C @, 3aKJIIOYAIONIMMUCS B
npomexyTtke (a;_,, a;).

Jas toro yto6h KaxX A OMY TakoMy KOHTHHYYMy OTBeYaJ CBOH ompeje-
JIGHHBIH TPOMEXYTOK IJIA @, Mbl JOJKHBI €Ile PasfeauThb (a;,, @;) Ha KOHeuHoe
WK, BO BCSIKOM CJydae, CYETHOE MHOXKECTBO NPOMEXYTKOB.

§ 7. lanee, E(a,e) MOXHO Pa3bUTh HA IIECTh KOHTHHYYMOB

E(a,e,,), E(a,e, %), E(a,e,¥;), E(a,e, %), E(a,e,¥), E(a,e, 88)
OTBEYAIOUIHX YIJaM HAKJIOHEHHS XODJHl AYTH S B MPOMEXYTKAX

((i:,,!)?, ir)
6 ' 6/°
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B cBoio ouepenp, E(a, e, ¥) npencraBasercss onsitb Kak CYUETHOE MHOXECTBO
[a,e,9, N] xonTuHyymMOB kpuBbix E(a,e,9,N), rpe N B3aTO BHYTPH KBajpata
q(l), u Apyrux, nonyyaeMhx €ro mepeseceHdem napaaneabHo OX, OY, npuuem

I—'= fr
rae A;— panHOHaNbHOE YHCJO, BHOGDPAHHOE TaK, 4TO
7] l/3~1 a;(1 3—-1
+ ( )<}‘j< f( ) ; (18)

npuyem aas keaxpara Q(k), orseuatomero B cMbicie § 5 kBaapaty ¢(/), cre-
LyeT B3fTh:

=t oy, | (19)

[Tpo mHOXecTBO KpHuBHX L(a@,e,d, N) MH HaBepHOe MOXKEM CKa3aTb, YTO
KaXJas KPHBas 3TOrO MHOXKECTBA IPOXOIUT 4Yepe3 KaKylo-JH60 TOUKY MHO-
xecTBa Q(k), rae k ompexnensiercs ypaBHenueM (19).

Uro6k MOCTPOUTh TaKOe MHOXeCTBO AJd E a, e, 1), cienyer B3arh cetky Sy(k),
3aKJIIOUAIONIeH MHOXECTBO, TOXe ToueuHoe 2(k).

Jls MOCTPOeHHs XKe MHOXecTBa, mpoxojgumoro E(a,l), cnepyetr nepeiéitH or
cetkd S;(k) K WIeCTH ceTKaM, OTBEYAIOLIUM Da3JHYHBIM 3HayeHusM &=,

((l 1)1t<8< )

o6pasyomuM BmecTe cetky S(k) ¢ muoxectBoMm (k).

[Tepexon x E(e) menaeTcs cOOHpaHUEM B CUETHOE MHOXeCTBO ceTok S(&),
OTBEUAIOIHX DA3/IMYHBIM B, COOTBETCTBEHHO INPOMEXYTKaM IJS @, H, HaKOHel,
KO BCcell COBOKyNHOCTH E cryuiendeM Hameil ceTkd S(R) U COOTBETCTBEHHO el
M ceTkH, 3akmouawouiit N, x:enueMm (a;,, @;) Ha CYETHOE MHOXKECTBO MpOMe-
XKYTKOB M ONpeJeneHHeM 3HaueHMi R, uM orBevawomux no dopmyae (19).

B pe3yJabTaTte Mbl NOJYyYae€M TOYEYHOE MHOXECTBO, HaBEPHO IepeceKaemoe
BCAAKOH ajrebpauyeckOid KpHUBOM.

§ 8. B 3akJioueHHe 3aMeTHM, YTO ajare6pauuecKyio KDHMBYIO B HAIIHX pac-
CYX/JEHHAX MBI MOXEM 3aMEHHUTb KPHBOH

Jfix.y)=0,

JieBasi 4acTb yDAaBHEHHA KOTOPOH BHIpaxaeTcs B JHYBUJIEBCKOM CMHCIE B
KOHEYHOM BHJE C NOMOIIbIO 3JE€MEHTAPHHIX TPAHCUEHIEHTHHIX.

Jss 060061eHnst H3JI0KEHHOI0 B Hamlel saMeTKe MOJIOXKEHHsT HeoOXOIHMO
YCTaHOBHUTD:

a) CyIIeCTBOBAaHME ISl TAKOH KPHUBOH JAYyrH, YAOBJIETBOPSIONICH YCJIOBHSIM

1—4 § 4, u 6) o6pasoBanue peumeHusiMd ypaBHenuit (13,) u (13,) cueTHOTO
MHOX€CTBa.

[TocneHee e BHITEKAET:
1) u3 TOro, 4TO MHONKECTBO THNOB NOCTPOEHHH, T. €, OYKBEHHHX BHDA-
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MEHHA, 3 KOTOPHX OHH MOJYYalOTCs IyTEeM 3aMeHbl GyKB UHCJaMH, HE PaBHHIMH
HYJIO, NPEJCTABASET CYETHOE MHOXECTBO;

2) 43 TOro, 4To 3HaueHUsiM OYKB B ONpPENEICHHOM MNPOMEXYTKe OTBeYaeT
CYETHOE MHOJKECTBO MPOMEXYTKOB IS 4.

(Tloctynuno B peaaknmio 30/IV 1932 r.)

Uber eine von einer beliebigen algebraischen Kurve getroffene
punkthaite Menge.

D. Morduchai-Boltowskoi (Rostow-Don)
(Résumé)

In diesem Aufsatz stellen wir die Aufgabe, eine solche geschlossene punkt-
hafte Menge zu konstruieren, dass eine beliebige algebraische Kurve einen ihrer
Punkte trifft.

Als Base unserer Konstruktion dient eine geschlossene Menge mit einer
kontinuierlichen Projektion (1), welcher sich Rosenthal bei der Konstruktion
der Menge bediente, die von einer beliebigen Geraden getroffen ist.

Wir weisen auf die fundamentalen Operationen iiber 2(1): die parallele
Ubertragung, die Drehung um den Winkel 30° und die Ahnlichkeitstransfor-
mation hin, welche die Mengen (1), 2,(1) und (k) geben.

Wir beweisen, dass ein Kontinuum der Geraden existiert, welche die
Jordansche Kurve durchschneiden, die aus Strecken zwischen den Paaren der
Punkte mit einem und demselben Werte von y und mit zwei entsprechenden
‘Werten von x besteht. Der Schnitt befindet sich am Ende der Strecke, d. h. in
einem Punkte der Menge 2(1).

Hiernach beweisen wir, dass man dieses Kontinuum der Geraden durch
ein Kontinuum der algebraischen Kurven, die gewisse Bedingungen befriedigen,
ersetzen kann.

Endlich zeigen wir, dass man mit Hilfe der obenerwidhnten Operationen
iiber (1) eine punkthafte geschlossene Menge konstruieren kann, welche einer
abzdhlbaren Menge solcher Kontinua der Kurven entspricht, wobei diese Menge
eine solche ist, dass sie alle moéglichen algebraischen Kurven enthilt.



